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1. Ecuacién Diferencial de Riccati

Las ecuaciones de la forma

/

y' =p(@) + q(@)y + r(z)y”

Verificar que y; es solucién de la ecuacién (E) y hallar la solucién general de
(E)

a) v +y? =22 22

b) (B)y =—-2-y+y>  yi(w)=2
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d) (E)y/:?f—gy‘f‘l—rmg y1(x):—+tan:):

e) (B)Yy =—y*+azy+1  wyi(z)=2z

2. Ecuacion de Lagrange

Las ecuaciones de la forma

y=zo(y) +9()

Ecuacuén de Clairouts

y =y +9Py)
Resolver
a) y=2xy +In(y)
b y:xy’+2iy,, (a = cte)
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y = 2xy’ + sin(y’)
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3. Aplicaciones

a)

(CURVA APRENDIZAJE) La razén a la que las personas oyen hablar
acerca de un nuevo aumento en los impuestos prediales es proporcional

al nimero de personas en el pais que no ha oido hablar al respecto.

1) Plantee la ecuacién diferencial que describe el modelo

2) Encuentre la solucién general de la ecuacién diferencial planteada.

(DINAMICA DE MERCADO). Suponga que el precio de determinado
articulo varia de modo que su razén de cambio con respecto al tiempo
es proporcional a la escasez D — S donde D =8 —2py S = 2+ p son

las funciones de demanda y oferta.
1) Si el precio es 5 cuando t = 0 y 3 cuando ¢t = 2, halle p(¢).
2) Determine lo que ocurre con p(t) a largo plazo.

Una persona tiene una fortuna invertida, que aumenta a una tasa pro-
porcional al cuadrado de su capital actual. Si tenia 1 millén hace un

afo, y ahora tiene 2 millones. ;Cuanto tendra dentro de seis meses?

Suponga que en el Ecuador, el ritmo al que se propaga la noticia del
aumento del precio de la gasolina es conjuntamente proporcional al
numero de personas que se enteran del aumento y al niimero de personas
que no se han enterado todavia. Si actualmente el 5 % de los habitantes
sabe la noticia y una semana mads tarde el 15 % se han enterado de dicha
noticia:

1) FORMULE una ecuacién diferencial para determinar la cantidad
de personas que se enteran de la noticia del aumento del precio de
la gasolina en cualquier tiempo.

2) RESUELVA la ecuacién diferencial para encontrar la cantidad de

personas que se enteran de la noticia en funcién del tiempo.



3) ;Qué porcentaje de personas se habrén enterado de la noticia 2, 3,

4 y 5 semanas mas tarde?

4. Integral Definida

a)

b)

Calcular la suma superior e inferior para la regién limitada por la grafica
de f(zx) =22 yeleje X entrex =0y z =2

Calcular el area de la regién limitada por la grafica de f, el eje X y las
rectas x = —5, £ = 3 y mediante la definicién de la integral mediante

limite de una suma

332

——1 z <0
fl@)=4 9
222 -1 >0

Encontrar el drea de regién acotada por las curvas f(r) = 2% — 622 +8x
y g(x) = 2% — 42 mediante la definicién de la integral mediante limite

de una suma

Sea la funcion f con regla de correspondencia
z+ 2, -3<z<0

f@) =4 2
(@) —“%+2, O<az<4

Expresando la integral como el limite de una suma halle el area de la
region limitada por la grafica de y = f(z) y el eje X.

Mediante el limite de una suma hallar el drea limitada por la grafica de
f(r) =342z — 22, larecta z =5y el eje X.

3 _ 22 — 12z, expresando la integral como limite

Sea la funcién f(z) = x
de una suma halle el drea de la regién limitada por la gréfica de y = f(z)

y el eje X.

Visualizando la definicién de integral definida como limite de una suma,
calcule el drea de la regién limitada por la grafica de y = f(z), el eje
X, lasrectas t =1, x = 8 si:

z2, z <3
f(x):{ 6z — 22, >3
Calcule el area de la regién limitada por la grafica de f, el eje X y las
rectas z = —5, y x = 3 mediante la definicién de integral definida, como

limite de ung suma

X

222 -1, >0



i) Expresar como una integral definida y evaluarla

i ! + ! + ...+ !
im
nsoo\14+n 24n n+n

j) Exprese como una integral definida y evaluarla

If L
fm .
n—oo \ 14+ n? 224 n?2 n2 4+ n?

considere una particién de [0, 1]



