Matematica I: Numeros Reales

Hermes Pantoja Carhuavilca

20 de Agosto del 2011

1 Desigualdades

1.

Resolver
3(x —1)? _ (x—1)2
2 — 10z + 25 3
. Sia <1y el conjunto solucién de la inecuacién en x

r+a’<ar+1<z+d

es unitario, hallar x.

. Si a es una constante real fija tal que 1 < a < 2. Resolver la siguiente inecuacion en R

T —a
x+2a

Si a,b y ¢ son numeros reales fijos tales que ab < 0, |b| = —b y bc > 0. Resolver en R la
inecuacion:

b—a

Cr —a

>1

. Si a,by cson constantes fijas tales que a < by ¢ > 0.

(a) Demostrar que
a+ be

< <
1+¢

(b) Resolver en R la inecuacién
1 c

<
r—b  a-—=x

. Si ¢ es una constante fija tal que 2 < ¢ < 4.

(a) Resolver en R la siguiente inecuacién

22— 2+ 13
<
(x —c*+3)(z +c)

(b) Si x satisface la inecuacién de la parte (a), jes cierto que z € [—5,15]7

Si a,b € RT son constantes fijas tales que a + 1 < b, resolver la inecuacién

T 1—z

T —a b—=x

. Sea a € R, talque —3 < a < 3, resolver la inecuacién

2
(x + 2a% — 3a — 28) (m—g)
0

3
(:c—%) (x+2)

=

1



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

. Siay bson constantes reales tales que —1 < 2a < 0 < b, hallar el conjunto solucién de la

inecuacion:
(a —xz)(2x+1)
br —1

= 0.

b
Si 0 < a < b entonces el intervalo }Q;L, b{ es subconjunto del conjunto solucién de la

(22 —a—b)(b— 1)

< 0.
2x + 2a

inecuacion

a? ab

i 0<b
aa:+b>2(bx—a)’ sa<bs

Analizar el valor de verdad o falsedad de las siguientes afirmaciones, justificando su re-
spuesta.

(a) Los valores de m para que la ecuacién ma? + (4m + 1)z + 7m — 1 = 0 tenga solucién

sonm=——ym=—.

2 6
(b) Sean a,b € R,sia<1yb>1entonces 1+ ab>a+b.
2 1
z1l+—7
=95 +x—2

—all =
aacza—(a) > 0, sabiendo que 0 < a < 1
a® —ax —

1 N c
r—b x—a

> 0, si a, b, c son constantes tales que a < by ¢ > 0.

Sil < k < 2, resolver la inecuacién
(1—Fk)z—4
=0
ka® + (k — 1)22 + ka

z 1 < 2z
22 —5r+6 2—z  (3—x)(1—2)

Hallar los valores de k para los cuales la siguiente inecuacion tiene solucién unica
(k—12? —kx<k-—3

(x4+a+b)(3x+b—a)
2— a2 — g2

>0



2 Valor Absoluto

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

rz+1 3

5
Z‘+'<7

13z 4+ 1] — 2| > 2% — 2

132 4+ 5| + |z — 2| =322 —z — 10| + 1

242244 < 2r— 4| <2?+4

r—4
— | <2
|xu2‘

r—a
1< n < a , donde a es una constante real tal que a > 1.

r+a
x|z — 2|
—_— >2
r—1
< T+ 2 <2

2¢ — 3

|22 — 1| —z| ==z
. Para qué valores de c¢ se cumplird que la ecuacién

|z + 8| =2 +4|+1|5—z|+¢
tiene conjunto solucién no vacio contenido en | — oo, —18]7
|23 — 322 + 22| < 2|l — 1| — 2|z — 1|

Encuentre el menor valor real de k que verifica

4x+1_1’<k

14
x € [8,14] = ——7 1

Resolver
|2? —da — 5| —2? < |z + 1|+ 3z —2

Resolver la siguiente inecuacion

2
x° —4x + 3 2—x
<0
PR TR =g

1 + 1 <1
le—1] |z 42|

Resolver en el conjunto de los niimeros reales la siguiente inecuacién

(x* 4+ 1) (22 = 1)(2 — )

le—a+3)(z—4-3) ="

Sia < —1, resolver:
2 + ax % — 4a?
—— <a+ .
lz| |z + 2al|

5—|z+ 2|
— <0
|z + 2| — ||
1
2l ——— <1
|z + 2 == 3|



20.

21.

22. 0 <

23.

24.

Si |k| < 4, resolver:

a3 — 222 — 3¢

|z + 2|

<=2z
|z| + |z — 2|

lt 42| — |22 —z — 6| < 2?4+ k

< J2? —

|z + 7|+ |v — 8] <15 — 22

o — (1—a)| < 2=

5
< W, sabiendo que z €]1 —a,5[y 1 <a <5
x_

3 Miscelania de problemas

Resolver las siguientes inecuaciones:

1.

10.

11.

12.

13. 1<

14.

15.

2+ 223 — 922 — 204+ 8<0

(x+3)(x+2)
x

ﬂc2+fc

xr— 2

6 n 1

r+3 x—2

<z+
$:E—|—2

=2

br —a

<l,sia,byc
cx—b

(a—bx—b

< 2® + 522 4 6z

son constantes tales que ¢ < b < 0 < a.

(bx? + 2z +0b) (l‘—a2

r—a x+b
_|_
r4+a x-—0

|z +4| =22 -6

|22 = 1| —z| ==

b2

<0,sia<0<1<bd.

")

<2,8ia<0<hb.

22+ 20 +4< 20— 4 <a2?+4

|3 — 322 + 22| < 2|z — 1| — 2|z — 1|

x|z — 2|
_ > 2.
r—1

T+ 2
2¢ — 3

X

<

Sia < —1, resolver

Resolver

x? — ax % — 4a?

<a+-———
|| |z + 2al

1 1

_ > 1
|z + 3| [4—z




