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Tema: Integrales Indefinidas (Ejercicios Adicionales)
En los siguientes ejercicios calcule la integral indefinida por cualquier
método de los vistos en clase:

1. /:rexdas
Sol:

Haciendo [u = z,dv = e®dz] = [du = dz,v = €"].

/xe’”dm = uv — /Udu
= ze® — /exd:p

=z -+ C O

Entonces,

2. /(arctan x)dx
Sol:

Haciendo [u = arctan x, dv = dz] = [du =

1+ a2
Entonces,

/(arctan x)dr = uv — /vdu

T
= grarctanx — dx

14 22

1 [d
:xarctanx—§/£ [a =1+ 2" = da = 27]
a

1
:a:arctanx—élna—l—C’

1
= rarctanz — 5111(1—1—:1:2) +C O

3. /ln3x dx

Sol: Por partes o inmediatamente se llega a:

/ln 3xdx = xln(3x) — g +C O
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Haciendo [u = 23, dv = In(2)dz] = [du = 32°dz,v = zIn(2) — 2].

Entonces,

/z3lnzdz:uv—/vdu
:,23(zlnz—z)—3/(zlnz—z)z2dz
:z3(z1nz—z)—3/z31nzdz—|—3/z3dz

4
:z3(zlnz—z)—3/z31nzdz+3<Z> +C

, luego:

31 = L0 =t el
2°1In zdz + + Z 1 +16

4 16

4Ilnz —1
4
= S — C O
z( 6 )+

5. /wlnw dw

Sol:

Haciendo [u = w, dv = In(w)dw| = [du = dw,v = wlnw — w].

2(zlnz—2z) 32* (lnz—l 3)+C’

Entonces,

/wlnwdw:uv—/vdu
:w(wlnw—w)—/(wlnw—w)dw
:w21nw—w2—/wln(w)dw+/wdw

w2
:>2/wlnwdw:w21nw—w2+7+0

2
i/wlnwdw—%(anw—1)+C O
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csc® xdx = [ cscxesc? xdx

—

/CSCJZ (14 cot® z)dx
/ cscxdx + / csc x cot z cot xdx

= /csc xdx — cot x cscx — /csc3 xdx

[u = cot z,dv = csc x cot zdx] = [du = — csc® xdx, v = — csc 7

, luego:
csc xdr = —COt reser + h;(COt v+ esex) +C O
7. /xsin2x dx
Sol:
1-— 2 2x — sin(2
Por partes {U = z,dv = sin® zdx = Wdaz} = {du = dp,v = =220 2n< 2],

Entonces,

/xsin2 rdr = uv — /vdu

X (21: - Zm@x)) - / 2 — Zin(2a:)dx
i <2x —Sin(Qx)) o cos(2)

4 48
222 — 2 sin(2x) — 2
_ 2 :z:sm(Sx) cos( x)+0 -
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Entonces,

/xQexdﬂc = uv — /Udu

= z%e” — Q/xexda:

Entonces,

Por partes [u = 2%, dv = e®dx] = [du = 2zdz,v = €”].

= 2%e" — 2(we” — /ezdx) [u=z,dv=e"dr = du=dzx,v=e"

= %" — 2(xe” — ") + C
=e"(2® —22x+2)+C O

Por sustitucién [u = Inz] = [z = e*, dx = e"dul.

/ In? zdx

Guia 3 - Solucionario Mg. Hermes Pantoja C.

e“(u* —2u+2) +C [Ejercicio 8]

=r(ln*z —2lnz+2)+C O

Por partes [u = cost, dv = e'dt] = [du

—sintdt, v = €].
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Entonces,
/et costdt = uv — /vdu
=c'cost + /et sin tdt
=e'cost +e'sint — /etcostdt [u = sint,dv = e'dt = du = costdt,v = €

tcost + etsint
:>/etcostdt:e ;e m +C O

11. /(lnx)3 dx
Sol:
Primero se hace la sustitucién [y = Inz] = [x = €Y, dx = e¥dy].

Entonces,

/ln3 xdr = /y3eydy

=¥ — 3 / y?eVdy [Partesiu = y°, dv = e’dy = du = 3y*,v = ']

=y’e’ —3e¥(y* — 2y +2) + C  [Ejercicio §]
=rIn’z —3z(In®z —2lnx +2)+C O

12. /\/tanx dy
Sol:

La integral es con respecto a y, entonces

/\/mczy: \/m/dy:\/m[erC] O

13. /x\/x + 3 dzx
Sol:

2
Por partes u = z,dv =z +3 dxr = {du:dx,v:§(x+3)3/2 .
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Entonces,

/x\/ﬂn—i—de:uv—/vdu

=a (;(SHS)?’/Q) —/g( +3)%dw

_ (2 a2 _ 4 5/2
—x<3(x+3) ) 15($+3) +C

_ g(g;+3)3/2 <x— g(x+3)) +C O

A2
14. /—M dr
X

Sol:
Por sustitucién trigonométrica [x = sinf] = [dx = cos 0d).

Entonces,

V1 — 22 V1 —sin%6
— dx = g cos 6df
T sin
= / C9S i cos 0do
sin 6
cos? #
N / sin 6 a0

1 —sin® 6
= | ——db
/ sin 6
= /(CSC9 — sin 0)d6
= —In|csch + cotb| + cosf + C

1+\/1—x2
x x

S—— + V1 —2a22+C [Hacer tridngulo] O

15 / _ dr
RN )E

Por sustitucién trigonométrica [z = 3tan 6] = [dr = 3sec? 0d).
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Entonces,

/ dx B / 3sec? 0do
(22 +9)*2 | (9tan?0 + 9)3/2

_ / 3sec? 0do
] (9sec2)3/?

1 / sec? 0db

9 sec3 0

= 1 / cos 0d0o
9

1
:§sin9—|—0

__ T g
9vVz2+9

[Hacer tridngulo] O

dx
16. —_—
x2/x? — 16
Sol:
Por sustitucién trigonométrica [z = 4sec 0] = [dz = 4 sec 0 tan 0d6)].
Entonces,
/ dz / 4 sec § tan Odo
22/ =16  J 16sec?0v/16sec? 0 — 16
_/ tan 6do
/] 16sec|tand)|
B / df
) 16secf
B / cos 6db
B 16
sin 0
=16 +C
/72—
_ Ve 16
16x
2 _
ir [ Y
3

Sol:

Por sustitucién trigonométrica [t = 2secf] = [dt = 2sec 0 tan 0d6)].



Universidad Nacional Mayor de San Marcos Ciclo:2012-2
Facultad de Ingenieria Industrial , . . Profesor:
Curso: Matemitica Il Guia 3 - Solucionario Mg. Hermes Pantoja C.

Entonces,

Vitz —4 V4sec? — tan @
/ ttg dt:/ sec 6 QSeCHtaDQdH— | tan l

8sec3 2 ) sec? 9
1 [ tan%6
T2 / sec2 0 d0
1 [ sec?d— 1 1 1
25/ sec2 0 _5/1_C08 0)d 8/(2—20082(9)d(9

2\/t2—)

an 0do

(29 —sin20) 4+ C = 411 ( L(t/2) — + C  [Hacer tridngulo]

Luego,

5

2 —4 1 2/t — 4

dt = - t/2) —
[P = g (s e - 2|
1 2/21

== e

1 (sec (5/2) 5% >

/ 2z — 1 dx—/ 20 — 6 n 5 dx
22 —6x+18 22 —6x+18 22— 6z + 18

5 dx
=1In|2z® — 62 + 18 —/— C
n |z T+ \—l—g (x3)+1+
5 3sec”t
=Inl|z® -6 18|+ = | ———dt+C
nfe v |+9/tan2t—|—1 +
-3
[m?) :tant:>dx:3se02tdt]
9 5 sect
=In|z® — 6x + 18| + - dt—I—C
3 ) sec

)
:1n|x2—6a:+18\+§t+0

5 —3
:1n|:r2—6$—|—18\+§tan_1 (xg )+C
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2z — 1 5 -3
:>/ 5 e, - [ln|:z:2 — 67 + 18| + = tan™* <x_)
x 3

— 6z + 18
=1In 24— 6v6 tan~! —\/6 —3 — tan~! V33
T \21-6v3 3 3




